
《经济应用数学（一）》(下)　考试试题库

适用专业: 怀德学院会计、营销、国贸、财务管理、人力、物流专业
一、定积分及应用

选择题（18题）
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填空题（17题）
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[image: image185.wmf]y

轴旋转而成的旋转体的体积．

49.计算曲线y(x3与直线x(2、y(0所围成的图形分别绕x轴、y轴旋转产生的立体的体积( 
50.
[image: image186.wmf]2

x

y

=

和
[image: image187.wmf]x

轴，
[image: image188.wmf]1

=

x

所围成图形分别绕
[image: image189.wmf]x

轴和
[image: image190.wmf]y

轴旋转所产生的旋转体的体积；

51*.求介于曲线
[image: image191.wmf]x

e

y

=

与它的一条通过原点的切线以及y轴之间的图形的面积.

52*.求曲线
[image: image192.wmf]yx

=

与直线x(1、x(4、y(0所围成的图形分别绕x轴、y轴旋转产生的立体的体积

53.已知生产某商品x单位时，边际收益为
[image: image193.wmf]()2000.02

Rxx

¢

=-

 (元/单位)，试求生产x单位时总收益R(x)以及平均单位收益`R(x)。并求生产这种产品2000单位时的总收益和平均单位收益。
54.已知某产品的边际成本（元/件）为
[image: image194.wmf]()2

CQ

¢

=

, 固定成本为1500元；边际收入（元/件）为
[image: image195.wmf]()200.02

RQQ

¢

=-

.求

(1) 总成本函数
[image: image196.wmf]()

CQ

, 总收入函数
[image: image197.wmf]()

RQ

, 总利润函数
[image: image198.wmf]()

LQ

.

(2) 产量
[image: image199.wmf]Q

为多少时, 利润最大? 最大利润是多少?

(3) 在最大利润基础上再生产40件, 利润会发生怎样的变化?

55.某产品的总成本C(万元)的变化率C((1( 总收益R(万元)的变化率为生产量x(百台)的函数R((R((x)(5(x( 

(1)求生产量等于多少时( 总利润为最大？

(2)从利润最大的生产量又生产了100台( 总利润减少了多少？

56.已知某产品生产x个单位时( 总收益R的变化率为
[image: image200.wmf]100

200

)

(

x

x

R

R

-

=

¢

=

¢

(x(0)( 

   (1)求生产了50个单位时的总收益( 
   (2)如果已经生产了100个单位( 求再生产100个单位时的总收益( 
57.设某种商品每天生产x单位时固定成本为20元，边际成本函数为
[image: image201.wmf]()0.42

Cxx

¢

=+

(元/单位)，求总成本函数C(x)。如果这种商品规定的销售单价为18元，且产品可以全部售出，求总利润函数L(x)，并问每天生产多少单位时才能获得最大利润。

58.设某产品在时刻 t 总产量的变化率为 f(t)=100+12t-0.6t2(单位/小时)，求从t=2到t=4这两小时的总产量。

59* .设
[image: image202.wmf]()

fx

在
[image: image203.wmf](,)

-¥+¥

上连续，证明 
[image: image204.wmf]22
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60* .设
[image: image205.wmf]()

fx

在
[image: image206.wmf](,)

-¥+¥

上连续，证明 
[image: image207.wmf]2
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61* .讨论广义积分
[image: image208.wmf]2

1
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(ln)
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何时收敛
62* .讨论广义积分
[image: image209.wmf]dx

x

p

ò
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，何时收敛
63*. 求摆线
[image: image210.wmf])

sin

(

t

t

a

x
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=

，
[image: image211.wmf])

cos

1

(

t

a

y

-

=

的一拱与
[image: image212.wmf]0

=

y

所围成的图形绕
[image: image213.wmf]x

轴旋转构成旋转体的体积.

64*.设y = x2定义在[0 , 1]上，t为
[image: image214.wmf])

1

,

0

(

内的一点，问当t为何值时图2中两阴影部分的面积A1与A2之和具有最小值。

[image: image215.png]79

y

x

t 1
& 536




65* .证明：
[image: image216.wmf]0
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,并求
[image: image217.wmf]4
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二、向量代数与空间解析几何

填空和选择题
1．点P（-1，2，2）到原点的距离为____________ 
2. 点
[image: image218.wmf](1,2,3)

A

-

到
[image: image219.wmf]x

轴的距离为             
3．点B（3，5，1）到y轴的距离为____________
4．点P（2，-1，1）到z轴的距离为____________
5. 向量
[image: image220.wmf]{

}

2,2,1

a

=-

r

的模为____       ___ 
6. 已知两点A(4,－7,1),B(6,2,z)之间的距离为11,则z=___      ___ 
7. 已知两点A(5,－1,3),B(3,2,3),则向量
[image: image221.wmf]AB

uuur

的模为         
8. 向量
[image: image222.wmf]{

}

1,1,1

a

=-

r

与x轴的夹角余弦cos
[image: image223.wmf]=

a

_______    __ 
9.向量
[image: image224.wmf]{

}

2,2,1

a

=

r

与向量
[image: image225.wmf]{

}

1,1,2

b

=-

r

的夹角余弦=            
10.已知向量
[image: image226.wmf]{

}

1,2,2

a

=-

r

，则与
[image: image227.wmf]a

r

同方向的单位向量为_________      
11.向量
[image: image228.wmf]{

}

1,1,1

a

=-

r

与z轴的夹角余弦cos
[image: image229.wmf]g

=

_________  _
12．已知向量
[image: image230.wmf]{

}

-2,5,1

a

=

r

与
[image: image231.wmf]{

}

3,-2,k

b

=

r

垂直，则常数k=____        _ 
13. 过点(-1，2，5)并且平行于oxz坐标面的平面方程为______         _   
14. 平面
[image: image232.wmf]230

xyz

-+-=

的法向量为_____            _ 
15. 平面
[image: image233.wmf]2330

xyz

++-=

的在x轴上的截距为_____            _ 
16. 平面
[image: image234.wmf]32630

xyz

-+-=

的在y轴上的截距为_____            _ 
17. 平面
[image: image235.wmf]3260

xyz

++-=

的在z轴上的截距为_____            _ 
18.过点P1（1，1，2）且平行于向量
[image: image236.wmf]{

}

1,-1,2

a

=

r

的直线方程为                     
19. 直线L:
[image: image237.wmf]2
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1
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-

的方向向量为                 
20.直线L1：
[image: image238.wmf]2
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与直线L2:
[image: image239.wmf]112
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的位置关系是     
21.设向量
[image: image240.wmf]2,22

aijkbijk

®®®®®®®®

=--=+-

，则
[image: image241.wmf]ab
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（      ）
A.2                 B.3                C.-2
               D.-3
22. 设向量
[image: image242.wmf]{

}

0,1,0

a
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r

，
[image: image243.wmf]{

}

1,0,1

b

=

r

，则
[image: image244.wmf]ab

®®

与

夹角为（    ）
A.
[image: image245.wmf]6

p

                B.
[image: image246.wmf]4

p

               C.
[image: image247.wmf]3

p


               D.
[image: image248.wmf]2

p


23.过点（1，-1，2）和点（2，1，-1）的直线方程为（      ）
A.
[image: image249.wmf]211
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B. 
[image: image250.wmf]112
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C. 
[image: image251.wmf]211
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D. 
[image: image252.wmf]112
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24．在空间直角坐标系中，方程
[image: image253.wmf]0

3

2

=

-

y

x

的图形是（　　　）
A．通过z轴的平面
B．垂直于z轴的平面
C．通过原点的直线
D．平行于z轴的直线
25.过点(3,-2,-1)并且平行于xoy坐标面的平面方程为（　　　）
A.x-3=0
B.z+1=0
C.y+2=0
D.y-2=0
26.在Oxy面上的曲线
[image: image254.wmf]22

4936

xy

-=

绕x轴旋转一周，所得的曲面方程为(      )
A.
[image: image255.wmf](
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B.
[image: image256.wmf](
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C.
[image: image257.wmf](
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xyz
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D.
[image: image258.wmf]22
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27．下列曲面中，母线平行于y轴的柱面为（      ）
A．z = x2
B．z = y2
C．z = x2 + y2
D．x + y + z =1

28．在空间直角坐标系下，方程2x2+3y2=6表示的图形为（　　　）
A．椭圆
B．柱面
C．旋转抛物面
D．球面
29．以（-1，2，-3）为球心，2为半径的球面方程为（      ）
A．（x-1）2+（y+2）2+（z-3）2=4
B．（x+1）2+（y-2）2+（z+3）2=2
C．（x+1）2+（y-2）2+（z+3）2=4
D．（x-1）2+（y+2）2+（z-3）2=2
30. 在Oxy面上的曲线
[image: image259.wmf]22

1

xy

+=

绕x轴旋转一周，所得的曲面方程为(      )
A.
[image: image260.wmf]222

1

xzy
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B.
[image: image261.wmf](
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C.
[image: image262.wmf](

)

222

1

xyz

-+=


D.
[image: image263.wmf]22
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计算题
31. 设向量
[image: image264.wmf]235,2
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，求（1）
[image: image265.wmf]ab
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，（2）
[image: image266.wmf]23
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32. 设向量
[image: image267.wmf]{

}

1,2,1

a
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r

，
[image: image268.wmf]{

}

1,1,2

b

=-

r

，求(1)
[image: image269.wmf]ab

®®

×

,(2) 
[image: image270.wmf]b

r

与
[image: image271.wmf]a

r

的夹角.

33. 设向量
[image: image272.wmf]{

}

2,2,1

a

=

r

，
[image: image273.wmf]{

}

1,1,2

b

=-

r

，单位向量
[image: image274.wmf]c

r

满足
[image: image275.wmf],

bcac
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rrrr

,求
[image: image276.wmf]c

r

.

34. 设向量
[image: image277.wmf]{

}

0,3,2

a

=

r

，
[image: image278.wmf]{

}

3,1,1

b

=-

r

，求向量
[image: image279.wmf]abab

®®®®

-+

与

的夹角余弦.

35. 设向量
[image: image280.wmf]{

}

x,3,1

a

=

r

，
[image: image281.wmf]{

}

1,1,y

b

=-

r

，求
[image: image282.wmf]a

r

垂直
[image: image283.wmf]b

r

的充要条件.
36. 设向量
[image: image284.wmf]{

}

0,3,2

a

=

r

，求向量
[image: image285.wmf]a

r

的方向余弦和方向角。
37. 一平面过点
[image: image286.wmf](

)

0

1,2,1

M

-

和原点且垂直于已知平面
[image: image287.wmf]230

xyz

-+-=

，求此平面方程.

38. 求过点(3,－1,3)且法向量为
[image: image288.wmf]{

}

1,2,3

n

=-

r

的平面方程. 
39. 求过x轴和点P（-1,2，-3）的平面方程.

40. 一平面过点P(2,-1,3)且在各个坐标轴上截距相等，求该平面方程.

41．设平面过点P1（1，2，－1）和点P2（－5，2，7），且平行于x轴，求平面方程.

42. 求过点(2,1，-1),且在x轴和y轴上的截距分别为2,1的平面方程.

43. 求过y轴和点P（2,1，3）的平面方程.

44. 求过点P1（4，2，1），P2（2，3，0）和P3（0，1，0）的平面方程.

45. 求过点（-1，-2，3）并且与直线
[image: image289.wmf]2

2
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z

y

x

垂直的平面方程. 
46. 求过点P(3,-1,0)并且通过直线
[image: image290.wmf]11

121

xyz
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的平面方程.

47．将直线
[image: image291.wmf]î

í

ì

=

-

+

+

=

+

+

0

4

3

2

0

2

3

z

y

x

z

y

x

化为对称式方程.
48．求过点P（4，-1，2）并且与x轴垂直相交的直线方程.

49．求过点(3，-1，5)并且与直线
[image: image292.wmf]11

121

xyz

--

==

-

平行的直线方程．
50. 求过点（3，3，-2）并且与平面2x-y+z-3=0垂直的直线方程.

51．求过点P1（1，2，-4）和P2（3，-1，1）的直线方程.

52. 求过点（-1，-2，3）并且与直线
[image: image293.wmf]211
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xyz

---

==
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垂直相交的直线方程.

53. 求过点（1,2，-1）与直线
[image: image294.wmf]î
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2
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平行的直线方程.

54. 求与点P1(3,-1,2)和点P2(5,0,-1)的距离都相等的动点轨迹方程.

55. 求以P1（1，2，1），P2（1，3，5）和P3（2，1，4）为顶点的三角形面积.

56. 将xoz坐标平面上,曲线
[image: image295.wmf]22

1

23

xz

+=

分别绕x轴和z轴旋转一周，求所生成的曲面方程.

57. 将xoy坐标平面上曲线
[image: image296.wmf]22

1

49

xy

-=

分别绕x轴和y轴旋转一周，求所生成的曲面方程.

58. 求曲线
[image: image297.wmf]22

0

1

xyz

x

ì
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在yoz坐标平面上的投影曲线，并指出原曲线是什么曲线.

证明题
59. 证明：以P1（1，2，0），P2（2，0，-1），P3（2，5，-5）为顶点的三角形为直角三角形.

60. 证明：直线L1：
[image: image298.wmf]12
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垂直于直线L2：
[image: image299.wmf]112
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.

三、多元函数微分学

一、 选择题

1. 函数
[image: image300.wmf])
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x

f

z
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在点
[image: image301.wmf])

,

(

0

0

y

x

处连续是它在该点偏导数存在的                   （ ）

（A）必要而非充分条件                       （B）充分而非必要条件

（C）充分必要条件                           （D）既非充分又非必要条件
2. 函数
[image: image302.wmf](,)

zfxy

=

在点
[image: image303.wmf]00
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处具有偏导数是它在该点存在全微分的             （ ）
（A）必要而非充分条件                         （B）充分而非必要条件

（C）充分必要条件                             （D）既非充分又非必要条件

3.函数
[image: image304.wmf]11
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   则极限
[image: image305.wmf]0
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等于         （ ）

（A）不存在           （B）等于1         （C）等于零        （D）等于2

4. 设
[image: image306.wmf]32
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，则
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的值为                        （ ）
（A）59           （B）56               （C）58               （D）55

5. 若
[image: image308.wmf]2222
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    6. 设
[image: image314.wmf]x
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（C）
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7.设
[image: image320.wmf]23
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 则
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8. 已知
[image: image324.wmf],tan,cos,
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则
[image: image325.wmf]0
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9. 函数
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10. 曲线
[image: image336.wmf]arctan
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，
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[image: image338.wmf]2
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在点
[image: image339.wmf]P

处的切线向量与三个坐标轴的夹角相等，则点
[image: image340.wmf]P

对应的
[image: image341.wmf]t

值为                                                （ ）                                                     

（A）0           （B）
[image: image342.wmf]5

2

        （C）
[image: image343.wmf]17

4

           （D）
[image: image344.wmf]1
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11. 曲线
[image: image345.wmf]22

2,

xyzx

==

在某一点处的切向量与三个坐标轴正向的夹角相等，求此点相应的
[image: image346.wmf]x

值等于                                                                    （ ）

（A）
[image: image347.wmf]1

2

             （B）2          （C）
[image: image348.wmf]1

4

             （D）1

12.曲面
[image: image349.wmf](,)

zfxy

=

上对应于点
[image: image350.wmf]000

(,,)

xyz

处与
[image: image351.wmf]z

轴正向成锐角的法向量
[image: image352.wmf]n

可取为            （  ）

(A)
[image: image353.wmf]0000
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            (B)
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(C)
[image: image355.wmf]0000

{(,),(,),1}

xy
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           (D)
[image: image356.wmf]0000
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13. 设
[image: image357.wmf])
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f

u

=

，而
[image: image358.wmf]y

x

e

e

t

-

+

=

，
[image: image359.wmf]f

具有二阶连续导数，则
[image: image360.wmf]2
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y
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u
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为             （ ）                                                     
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[image: image361.wmf])
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  （B）
[image: image362.wmf])
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（C）
[image: image363.wmf])
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  （D）
[image: image364.wmf])
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14. 设
[image: image365.wmf]()

ufr

=

，而
[image: image366.wmf]222

rxyz

=++

，
[image: image367.wmf]()

fr

具有二阶连续导数，则
[image: image368.wmf]222

222

uuu

xyz

¶¶¶

++

¶¶¶

等于   （ ）

（A） 
[image: image369.wmf]'''

1

()()

frfr

r

+

                               （B）
[image: image370.wmf]'''

2
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（C）
[image: image371.wmf]'''
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                             （D）
[image: image372.wmf]'''
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15.设
[image: image373.wmf](,)

zzxy

=

由方程
[image: image374.wmf]111

zxy

=-

所确定，则
[image: image375.wmf]22

zz

xy

xy

¶¶

+

¶¶

等于            （  ）

(A)  0                        (B)
[image: image376.wmf]22

1

(lnln)

ln

xxyy

z

-

             

(C) 
[image: image377.wmf]2

z

                        (D) 
[image: image378.wmf]2

2

z


填空题

16. 函数
[image: image379.wmf]ln(ln)

zxy

=

的定义域为             

17. 函数
[image: image380.wmf]22

(,,)arcsin

xy

uxyz

z

æö

+

ç÷

=

ç÷

èø

的定义域为             
18. 设
[image: image381.wmf]2
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,

(

y

xy

y

x

y

x

f

+

=

-

+

，则
[image: image382.wmf])

,

(

y

x

f

=               。

19. 若
[image: image383.wmf]2

(,)cos()

x

fxyeyx

-

=-

，则
[image: image384.wmf]2

(,)

x

fxx

¢

=             
20. 设函数
[image: image385.wmf](,)

zfxy

=

在点
[image: image386.wmf]00

(,)

xy

处可微，则点
[image: image387.wmf]00

(,)

xy

是函数
[image: image388.wmf]z

的极值点的必要条件为

21.设
[image: image389.wmf]y

zx

=

，则
[image: image390.wmf]z

在点（1,1）处的全微分
[image: image391.wmf]dz

=

______________.

22．设
[image: image392.wmf](,,)

zfuvw

=

具有连续的一阶偏导数，其中
[image: image393.wmf]2

,sin,ln,

y

uxvewy

===

则
[image: image394.wmf]z

y

¶

=

¶

__________.

23设
[image: image395.wmf]222

40

xyzz

++-=

，则
[image: image396.wmf]2

2

z

x

¶

¶

=                              .  

24. 函数
[image: image397.wmf]2

(,,)2

fxyzx

=-

在
[image: image398.wmf]222

22

xyz

--=

条件下的极大值是                   
25.曲面
[image: image399.wmf]222

2312

xyz

++=

上的点（1，-2,1）处的切平面方程为______________，法线方程为____________.

计算题

26. 求下列函数
[image: image400.wmf]22

ln()

1

x

zyx

xy

=-+
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  的定义域。           

27. 求下列函数
[image: image401.wmf]22

arcsin

z

z

xy
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.的定义域。

28. 求极限 
[image: image402.wmf]0
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29. 求极限
[image: image403.wmf]2
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30. 证明极限
[image: image404.wmf]2
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不存在.

31.求函数
[image: image405.wmf]arctan()

y

z

x

=

的一阶偏导数。

 32.求函数
[image: image406.wmf]lnsin

zxy

=

的一阶偏导数。

33. .求函数
[image: image407.wmf]z

y

x

u

)

(

=

的一阶偏导数。  

34.设函数
[image: image408.wmf](1)

y

zxy

=+

，求
[image: image409.wmf],
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zz

.

35 . 求函数
[image: image410.wmf](

)

)

4

(

3

2

y

x

y

x

z

+

+

=

的一阶偏导数。

36．设函数
[image: image411.wmf]2
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，求
[image: image412.wmf](1,1),(1,1)
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.

37. 设函数
[image: image413.wmf]y
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，求
[image: image414.wmf]2
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，
[image: image415.wmf]y
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38. 设函数
[image: image416.wmf]x

y

y

x

z

sin
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，求
[image: image417.wmf]y

x
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39. 设函数
[image: image418.wmf])

ln(
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x

z

=

，求
[image: image419.wmf]y

x

z
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.                

40.设函数
[image: image420.wmf]2
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y

zxf

x
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,求
[image: image421.wmf]y

x

z
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.

41. 求函数
[image: image422.wmf]y

x

z

arcsin

=

的全微分.

42. 设函数
[image: image423.wmf])

ln(

2

2

y

x

z
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=

，求
[image: image424.wmf])

1

,

1

(

dz

.

43. 求函数
[image: image425.wmf]z

uxy

=

的全微分.

44. 设
[image: image426.wmf]x

y

z

=

，而
[image: image427.wmf]t

e

x

=

，
[image: image428.wmf]t
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=

，求
[image: image429.wmf]dt

dz

．

45. 设
[image: image430.wmf]1
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，而
[image: image431.wmf]x
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y

sin

=

，
[image: image432.wmf]x

z

cos

=

，求
[image: image433.wmf]dx

du


46. 设
[image: image434.wmf]22

zuvuv

=-

，而
[image: image435.wmf]cos

uxy

=

，
[image: image436.wmf]sin

vxy

=

，求
[image: image437.wmf]z

x
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¶

，
[image: image438.wmf]z

y
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．

47. 设
[image: image439.wmf])
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，而
[image: image440.wmf]x
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u

=

，
[image: image441.wmf])
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为可导函数，求证
[image: image442.wmf]xy
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48. 设
[image: image443.wmf]÷

÷
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，（其中
[image: image444.wmf]f

有二阶连续的偏导数）,求
[image: image445.wmf]2

2

y

u

¶

¶

.

49. 设函数
[image: image446.wmf]f

二阶连续可微，求
[image: image447.wmf]2

(,)

y

zfx

x

=

的二阶偏导数
[image: image448.wmf]2
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50. 设
[image: image449.wmf])

,

sin
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f

z
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=

，（其中
[image: image450.wmf]f

有二阶连续的偏导数）, 求
[image: image451.wmf]y
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z
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.

51. 设
[image: image452.wmf])

,

,
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y

x

u

f

z

=

，
[image: image453.wmf]y

xe

u

=

，（其中
[image: image454.wmf]f

有二阶连续的偏导数）,求
[image: image455.wmf]y

x

z

¶

¶

¶

2

；

52. 设
[image: image456.wmf](,),

wfxyzxyz

=++

（其中
[image: image457.wmf]f

有二阶连续的偏导数）,求
[image: image458.wmf]2

w

xz

¶

¶¶


53. 设
[image: image459.wmf]x

y

y

x

arctan

ln

2

2

=

+

，求
[image: image460.wmf]dx

dy

.

54.由方程
[image: image461.wmf]222

2

xyzxyz

+++=

所确定的函数
[image: image462.wmf](,)

zzxy

=

在点
[image: image463.wmf](1,0,1)

-

处的全微分.

55.函数
[image: image464.wmf](,)

zzxy

=

由方程
[image: image465.wmf](,)

fxzzyz

-=

所确定，其中
[image: image466.wmf](,)

fuv

具有连续的偏导数，求
[image: image467.wmf]dz

.

6.函数
[image: image468.wmf](,)

zzxy

=

由方程
[image: image469.wmf](,)

fxzzyz

-=

所确定，其中
[image: image470.wmf](,)

fuv

具有连续的偏导数，求
[image: image471.wmf]dz

.

57.设
[image: image472.wmf](),(,,)0,

zxfxyFxyz

=+=

其中
[image: image473.wmf],

fF

分别具有一阶导数和偏导数，求
[image: image474.wmf]dz

dx

.

58. 设
[image: image475.wmf]0
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-

xyz

e

z

，求
[image: image476.wmf]x

z

¶
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，
[image: image477.wmf]y

z
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，
[image: image478.wmf]y
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.

59. 设
[image: image479.wmf]0
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z

，求
[image: image480.wmf]2
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，
[image: image481.wmf]2
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60. 设
[image: image482.wmf](,)

Fxy

具有连续偏导数，已知方程
[image: image483.wmf](,)0,

xy

F

zz

=

求
[image: image484.wmf]dz

.

61. 设
[image: image485.wmf]0,1

xuyvyuxv

-=+=

，求
[image: image486.wmf],,,.

uuvv

xyxy
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62. 设
[image: image487.wmf]222

1,1

xyzxyz

++=++=

，求
[image: image488.wmf],

dydz

dxdx

.

63. 求曲线
[image: image489.wmf]2

y

x

=

，
[image: image490.wmf]3

x

z

=

在
[image: image491.wmf])
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1

(

处的切线与法平面方程．

64．求出曲线
[image: image492.wmf]t

x

=

，
[image: image493.wmf]2

t

y

=

，
[image: image494.wmf]3

t

z

=

上的点，使在该点的切线平行于平面
[image: image495.wmf]4

2

=

+

+

z

y

x

．

65. 求曲面
[image: image496.wmf]222

2312

xyz

++=

的平行于平面
[image: image497.wmf]430

xyz

++=

的切平面方程.
66．求曲线
[image: image498.wmf]î
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 在点
[image: image499.wmf])
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处的切线方程．

67．求曲面
[image: image500.wmf]27
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x

在点
[image: image501.wmf])
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处的切平面与法线方程．

68．在曲面
[image: image502.wmf]2

2
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z
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=

上求一点，使该点处的法线垂直于平面
[image: image503.wmf]0

1

4

2

=

+

+

+

z

y
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，并写出法线方程．

69．求曲面
[image: image504.wmf]2
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=

上平行于平面
[image: image505.wmf]0

1

4

2

2

=

+

-

+

z

y

x

的切平面方程．

70．求函数
[image: image506.wmf]2
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z
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的极值。

71. 求函数
[image: image507.wmf]22

(2)

x

zexyy

=++

的极值。

72．求函数
[image: image508.wmf]zxy

=

在条件
[image: image509.wmf]1

xy

+=

下的极值．

73. 求
[image: image510.wmf]22

zxyxyxy

=+---

在区域D：
[image: image511.wmf]0,0,3

xyxy

³³+£

上的最值.

证明题

74．设
[image: image512.wmf]ï
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f

，证明函数
[image: image513.wmf])
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在
[image: image514.wmf])
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处偏导数存在，但不连续．

75．设
[image: image515.wmf]2
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，证明
[image: image516.wmf]r
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76．证明由方程
[image: image517.wmf]0
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（
[image: image518.wmf])
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j

具有连续的偏导数，
[image: image519.wmf]a

，
[image: image520.wmf]b

，
[image: image521.wmf]c

为常数）所确定的函数
[image: image522.wmf])

,
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满足关系式
[image: image523.wmf]c
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应用题

77．建造容积为一定的矩形水池．问怎样设计，才能使建筑材料最省．

四、二重积分

1. 不作计算,估计
[image: image524.wmf]22
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D

Ied

取值的范围是      ,其中
[image: image525.wmf]D

是椭圆闭区域：
[image: image526.wmf]22

22

1,(0)

xy

ba

ab

+£<<

.
2. 比较积分大小，
[image: image527.wmf]ln()

s

+

òò

D

xyd

       
[image: image528.wmf]2

[ln()]

s

+

òò

D

xyd

,其中
[image: image529.wmf]D

是三角形闭区域,三顶点各为(1,0),(1,1),(2,0).
3. 累次积分
[image: image530.wmf]cos

2
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dfrrrdr

可化为(    ) 
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  (B)
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4. 设函数f(x,y)在区域D：y2≤－x, y≥x2上连续，则二重积分
[image: image535.wmf](,)

D

fxydxdy

òò

可化累次积分为(    )

(A)
[image: image536.wmf]2
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                 (B)
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(C)
[image: image538.wmf]2
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                  (D)
[image: image539.wmf]2
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5. 若区域D为x2+y2≤2x，则二重积分
[image: image540.wmf]22

()

D

xyxydxdy
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òò

化成累次积分为
(A)
[image: image541.wmf]2cos
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(B)
[image: image542.wmf]2cos
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(C)
[image: image543.wmf]2cos
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(D)
[image: image544.wmf]2cos
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6. 设有界闭域D1与D2关于oy轴对称，且D1∩D2=(，f(x,y)是定义在D1∪D2上的连续函数，则
[image: image545.wmf]2
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fxydxdy


(A)
[image: image546.wmf]1
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                   (B)
[image: image547.wmf]2
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(C)
[image: image548.wmf]1
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                    (D)
[image: image549.wmf]2
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7. 设对闭区域
[image: image550.wmf]D

任意点
[image: image551.wmf](,),

xy

有
[image: image552.wmf](,)0

fxy

³

，则积分
[image: image553.wmf](,)

D

fxyd

s

òò

的几何意义是__.
8. 将
[image: image554.wmf](,)

D

fxyd

s

òò

化为直角坐标系下的累次积分：     ,其中
[image: image555.wmf]D

是由
[image: image556.wmf],2

yxy

==

及
[image: image557.wmf]1

y

x

=

所围成的闭区域.
9. 将
[image: image558.wmf](,)

D

fxyd

s

òò

化为极坐标系下的累次积分：   其中
[image: image559.wmf]22

{(,)|14}

Dxyxy
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.
10. 改变积分
[image: image560.wmf]2

1222

0010

(,)(,)

--

+

òòòò

xxx

dxfxydydxfxydy

的次序                                   
11. 交换二次积分
[image: image561.wmf]22
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x

dxfxydy

òò

的积分次序                                         
12. 设
[image: image562.wmf]22

:0,00

Dyaxx

££+££

，由二重积分的几何意义知
[image: image563.wmf]222

D

axydxdy

--=

òò

___.
13. 由二重积分的几何意义，则
[image: image564.wmf]22

22

1

(11)

xy

xydxdy

+£

--+

òò

＝                .
14. 将二次积分
[image: image565.wmf]2
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dxfxydy

改换积分次序,应为______________________.
15. 将二次积分
[image: image566.wmf]22
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改换积分次序,应为_____
16. 交换积分次序
[image: image567.wmf]2
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17. 设
[image: image568.wmf]777
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其中D是由x=0,y=0,
[image: image569.wmf]1

2

xy

+=

 ,x+y=1所围成的区域，则I1，I2，I3的大小顺序是             .

18. 设
[image: image570.wmf]1

2

xy

+=

其中D是由直线x=0,y=0,[image: image571.png]xty= L



及x+y=1所围成的区域，则I1，I2，I3的大小顺序为              .

19. 计算
[image: image572.wmf]D

xyd

s

òò

, 其中
[image: image573.wmf]D

是由
[image: image574.wmf]1

0,,1,2

yyxx

x

====

所围平面闭区域.
20. 计算
[image: image575.wmf]1

2
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yy
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xx

y

Idyedxdyedx

.
21. 计算二次积分
[image: image576.wmf]2
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dxxydy
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22. 计算二次积分
[image: image577.wmf]33

00
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x

dxxydy

-
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òò

。

23. 计算
[image: image578.wmf]11

0

sin.
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y

y

dyxdx
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24. 计算
[image: image579.wmf]2
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.

25. 计算
[image: image580.wmf]1
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26. 计算
[image: image581.wmf]22

--

òò
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D

edxdy

,其中D是由中心在原点,半径为
[image: image582.wmf]a

的圆周所围成的闭区域.
27. 计算
[image: image583.wmf](4),

D

xydxdy

--

òò

其中
[image: image584.wmf]D

为圆域
[image: image585.wmf]22

2
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+£

.

28. 计算
[image: image586.wmf]sin,

òò

D

y

xdxdy

x

其中
[image: image587.wmf]D

为由
[image: image588.wmf],0,1

===

yxyx

所围成的区域.

29. 计算
[image: image589.wmf],

òò

D

xydxdy

其中
[image: image590.wmf]D

为由
[image: image591.wmf]2

4,2

=-=

yxyx

所围成的区域.

30. 计算
[image: image592.wmf]2

,

-

òò

y

D

xedxdy

其中
[image: image593.wmf]D

是由
[image: image594.wmf]22

4,9

==

yxyx

在第一象限所围成的区域.

31. 计算
[image: image595.wmf],

òò

D

xdxdy

其中
[image: image596.wmf]22

{(,)|}

=+£

Dxyxyx

.

32. 计算
[image: image597.wmf]22

|4|,

+-

òò

D

xydxdy

其中
[image: image598.wmf]22

{(,)|9}

=+£

Dxyxy

.

33. 计算
[image: image599.wmf]22

,

D

xyd

s

+

òò

其中
[image: image600.wmf]22

{(,)|2,0}

=+£££

Dxyxyxyx

.

34. 计算
[image: image601.wmf],

D

xyd

s

òò

其中
[image: image602.wmf]D

是由直线
[image: image603.wmf]1,2

yx

==

及
[image: image604.wmf]yx

=

所围成的闭区域. 

35. 计算 
[image: image605.wmf]D

xydxdy

òò

，其中D是由曲线y=x2,直线y=0,x=2所围成区域。

36. 计算
[image: image606.wmf]cos()

D

xydxdy

+

òò

，其中D是由直线x=0,y=π和y=x围成的区域。

37. 计算
[image: image607.wmf]cos(2)

D

xxydxdy

òò

，其中
[image: image608.wmf]D:0,11

4

xy

p

££-££

。

38. 计算
[image: image609.wmf]()

D

xydxdy

+

òò

，其中D为由y=x,x=0,y=1所围成的区域。

39. 计算 
[image: image610.wmf](6)

D

xydxdy

+

òò

，其中D是由直线y=x, y=5x及x=1所围成的区域。

40. 计算
[image: image611.wmf]D

xydxdy

òò

，其中D是由双曲线
[image: image612.wmf]1

y

x

=

，直线y=x及x=2所围成的区域。

41. 计算
[image: image613.wmf]D

xydxdy

òò

，其中D是由y=x,xy=1,x=3所围成的区域。

42. 计算
[image: image614.wmf](1)

D

xydxdy

-

òò

，其中D是由曲线
[image: image615.wmf]1

xy

=+

,y=1－x及y=1所围成的区域。

43. 计算
[image: image616.wmf]2

D

xydxdy

òò

，其中D为[image: image617.png]z=v4-y



与x=0所围成的区域。

44. 计算
[image: image618.wmf]D

xdxdy

òò

，其中D是由抛物线
[image: image619.wmf]2

1

2

yx

=

及直线y=x+4所围成的区域。

45. 计算
[image: image620.wmf]xy

D

edxdy

+

òò

，其中D为由y=x,y=0,x=1所围成的区域。

46. 计算
[image: image621.wmf]2

2

D

x

dxdy

y

òò

，其中D是由曲线xy=1,y=x2与直线x=2所围成的区域。

47. 计算
[image: image622.wmf]D

xdxdy

òò

，其中D：x2+y2≤2及x≥y2.
48. 计算
[image: image623.wmf]22

D

xyxdxdy

-

òò

，其中D是由直线x=0,y=1及y=x所围成的区域。

49. 计算
[image: image624.wmf]2

2

D

x

dxdy

y

òò

，其中D是由直线x=2,y=x和双曲线xy=1所围成的区域。

50. 计算
[image: image625.wmf]22

4

D

xydxdy

--

òò

，其中D为由y=0,x=1,y=2x围成的区域。

51. 计算 
[image: image626.wmf]2

()

D

xydxdy

+

òò

，D是由抛物线y=x2和y2=x所围成的区域。

52. 计算 
[image: image627.wmf]2

D

xyydxdy

-

òò

，其中D是以O(0，0)，A(10，1)和B(1，1)为顶点的三角形区域。

53. 计算
[image: image628.wmf]22

ln(1)

D

xydxdy

++

òò

，其中D：x2+y2≤4,x≥0,y≥0.
54. 计算
[image: image629.wmf]22

D

xydxdy

+

òò

，其中D：x2+y2≤2x.
55. 计算 
[image: image630.wmf]22

sin()

D

xydxdy

+

òò

，其中D：π2≤x2+y2≤4π2
56. 计算
[image: image631.wmf]22

1

D

xydxdy

--

òò

，其中D：x2+y2≤1,x≥0,y≥0.
57. 计算
[image: image632.wmf]D

ydxdy

òò

，其中D：x2+y2≤a2, x≥0,y≥0.   (a>0)
58. 计算
[image: image633.wmf]22

(4)

D

xydxdy

--

òò

，其中D：x2+y2≤4.
59. 计算 
[image: image634.wmf]22

sin

+

òò

D

xydxdy

，其中
[image: image635.wmf]22

:14,0,0

Dxyxy
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60. 求两个底圆半径都等于
[image: image636.wmf]R

的直交圆柱面所围成的立体的体积. 
61. 求由下列曲面所围成的立体体积,
[image: image637.wmf]=+

zxy

,
[image: image638.wmf]=

zxy

,
[image: image639.wmf]1

+=

xy

,
[image: image640.wmf]0

=

x

,
[image: image641.wmf]0

=

y

.
62. 求锥面
[image: image642.wmf]22

=+

zxy

被柱面
[image: image643.wmf]2

2

=

zx

所割下部分的曲面面积.
63. 求球体
[image: image644.wmf]2222

4

xyza

++£

被圆柱面
[image: image645.wmf]22

2,(0)

xyaxa

+=>

所截得的(含在圆柱面内的部分)立体的体积.

64. 求平面
[image: image646.wmf]1

234

xyz

++=

被三个坐标面所割出部分的面积.

五、常微分方程

填空题

1、 微分方程
[image: image647.wmf]25tan1

yyx

¢¢¢¢¢

-+=

的阶数为
[image: image648.wmf]__________

。

2、 通解为
[image: image649.wmf]2

x

yce

=

（
[image: image650.wmf]c

为任意常数）的微分方程是
[image: image651.wmf]_

__________

。

3、 
[image: image652.wmf]3

2

xyy

¢

=

的通解为
[image: image653.wmf]__________

。

4、 
[image: image654.wmf]1

+
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dx

dy

的满足初始条件
[image: image655.wmf](

)

1
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=

y

的特解为
[image: image656.wmf]__________

。

5、 设曲线
[image: image657.wmf](

)

yfx

=

上任意一点
[image: image658.wmf](

)

y

x

,

的切线垂直于该点与原点的连线，则曲线所满足的微分方程为
[image: image659.wmf]_

__________

。

6、设
[image: image660.wmf])
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是
[image: image661.wmf])
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的一个特解，
[image: image662.wmf])
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Y

是该方程对应的齐次线性方程
[image: image663.wmf]0
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的通解，则该方程的通解为
[image: image664.wmf].

__________

；

7、
[image: image665.wmf]60

yyy
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--=

的通解为
[image: image666.wmf]_

__________

。

8、
[image: image667.wmf]2350
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--=

的通解为
[image: image668.wmf]__

__________

。

9、
[image: image669.wmf]0
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的通解为
[image: image670.wmf]__
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。

10、设
[image: image671.wmf]12
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为方程
[image: image672.wmf]0
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（其中
[image: image673.wmf]q
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,

均为常数）的特征方程的两个根，则该方程的通解为
[image: image674.wmf]__

__________

。

选择题

1、微分方程
[image: image675.wmf]4
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[image: image676.wmf]3

    (B)
[image: image677.wmf]4
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[image: image678.wmf]5

    (D)
[image: image679.wmf]2


2、在下列函数中，能够是微分方程
[image: image680.wmf]0
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    (B)
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    (C)
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    (D)
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3、下列方程中是一阶线性方程的是（    ）
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[image: image685.wmf](

)

0

ln

3

=

-

-

xdy

xdx

y

    (B) 
[image: image686.wmf](

)

x

y

y

dx

dy

x

ln

ln

-

=

  

(C) 
[image: image687.wmf]x
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[image: image688.wmf]0

2

=

-

¢

+

¢

¢

y

y

y


4、方程的
[image: image689.wmf]3
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5、微分方程
[image: image694.wmf]0
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[image: image695.wmf]4
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6、微分方程
[image: image700.wmf](
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7、微分方程
[image: image705.wmf](
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[image: image706.wmf]c

x

+

arctan

    (B)
[image: image707.wmf](

)

c

x

x

+

arctan

1

    (C)
[image: image708.wmf]c
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8、微分方程
[image: image710.wmf]ydy
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满足初始条件
[image: image711.wmf]1
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       (D)
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9 方程
[image: image716.wmf]0
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的通解是
[image: image717.wmf]__________


 （A）
[image: image718.wmf]x
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10、已知 
[image: image722.wmf]0
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 ，则函数 
[image: image723.wmf]()
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解答题

1．求方程 
[image: image728.wmf]22

(1)(233)

xdyxyxdx

+=++

的通解。
2．求微分方程
[image: image729.wmf](
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的通解。

3．求微分方程
[image: image730.wmf]y
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，满足初始条件
[image: image731.wmf]0
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 的特解。     

4．求微分方程
[image: image732.wmf]xdx
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，满足初始条件
[image: image733.wmf]4
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5．求微分方程
[image: image734.wmf]1
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的通解。                        

6．求微分方程
[image: image735.wmf]2
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的通解。

7．求微分方程
[image: image736.wmf]0
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的通解。                       
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46．验证函数
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48．求一曲线的方程：这曲线过原点，并且它在点
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53．一条曲线通过点（2，3），它在两坐标轴间的任意切线段被切点平分，求该曲线方程．

54．一曲线在两坐标轴间的任一切线线段均被切点所平分，且通过点(1,2)，求该曲线方程.

55． 求微分方程
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56．试求曲线，使它每一点的斜率为
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57．已知上凸曲线过点
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58．已知某曲线，它的方程满足
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59．求过原点的曲线，使其每一点的切线斜率等于横坐标的2倍与纵坐标之和.

60在xOy坐标平面中，连续曲线L过点M(1，0)，其上任意点P(x，y)(x≠0)处的切线斜率与直线OP的斜率之差等于ax(常数a>0).

(1) 求L的方程；
(2) 当L与直线y=ax所围成平面图形的面积为4时，确定a的值.
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